
ÑÀÍÊÒ-ÏÅÒÅÐÁÓÐÃÑÊÀß
ÎËÈÌÏÈÀÄÀ ØÊÎËÜÍÈÊÎÂ 2006 ãîäà ÏÎ ÌÀÒÅÌÀÒÈÊÅ

II òóð. 6 êëàññ.

1. Äèðåêòîð ïîðó÷èë Àëåêñàíäðó Âëàäèìèðîâè÷ó êóïèòü ê Íîâîìó ãîäó 1 òîðò,
3 áóòûëêè øàìïàíñêîãî è 20 õðóñòàëüíûõ ôóæåðîâ. Âìåñòî ýòîãî Àëåêñàíäð Âëàäè-
ìèðîâè÷ êóïèë ðîâíî íà òå æå äåíüãè 1 ôóæåð, 3 òîðòà è 20 áóòûëîê øàìïàíñêîãî.
Èçâåñòíî, ÷òî òîðò äåøåâëå áóòûëêè øàìïàíñêîãî. ×òî ñòîèò äîðîæå: áóòûëêà øàì-
ïàíñêîãî èëè ôóæåð? (À. Æåëåçíÿê)

2. Íà äîñêå áûëî íàïèñàíî ÷èñëî 141. Êàæäóþ ìèíóòó ó íàïèñàííîãî íà äîñ-
êå ÷èñëà ïåðåìíîæàþò âñå öèôðû è ïîëó÷åííîå ïðîèçâåäåíèå ëèáî ïðèáàâëÿþò ê
÷èñëó, ëèáî âû÷èòàþò èç íåãî (à ðåçóëüòàò çàïèñûâàþò íà äîñêó âìåñòî èñõîäíîãî
÷èñëà). Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî 141 áîëüøå íèêîãäà íå ïîÿâèòñÿ íà äîñêå.

3. Ñàøà è Ôåäÿ íàïèñàëè íà 1000 êàðòî÷êàõ ÷èñëà îò 0 äî 999, ïîñëå ÷åãî
ðàçäåëèëè êàðòî÷êè ìåæäó ñîáîé. Êàæäûé èç íèõ âûëîæèë ñâîè êàðòî÷êè â ðÿä è
ïîëó÷èë äëèííîå ÷èñëî. Ìîãóò ëè äëèííûå ÷èñëà ó Ñàøè è Ôåäè ñîâïàñòü?

(Ô. Áàõàðåâ)
4. Ó êàæäîãî ìàðñèàíèíà òðè ðóêè è íåñêîëüêî àíòåíí. Êàæäûé ìàðñèàíèí âçÿë

çà ðóêè òðåõ äðóãèõ (òàê ÷òî âñå ðóêè îêàçàëèñü çàíÿòû). Îêàçàëîñü, ÷òî ó ëþáûõ
äâóõ èç ìàðñèàí, âçÿâøèõñÿ çà ðóêè, êîëè÷åñòâî àíòåíí îòëè÷àåòñÿ ðîâíî â 6 ðàç.
Ìîæåò ëè ñóììàðíîå êîëè÷åñòâî àíòåíí ó ìàðñèàí áûòü ðîâíî 2006? (Ô. Áàõàðåâ)
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

Îëèìïèàäà 2006 ãîäà. II òóð. 6 êëàññ. Âûâîäíàÿ àóäèòîðèÿ.
5. Ñóùåñòâóåò ëè íàòóðàëüíîå ÷èñëî N > 20062006, òàêîå ÷òî âñå íàòóðàëüíûå

äåëèòåëè ÷èñëà N ìîæíî ðàçáèòü íà äâå ãðóïïû ñ ðàâíûìè ñóììàìè?
(ïî ìîòèâàì çàäà÷è Î. Âàíþøèíîé)

6. Èãðîêè ïî î÷åðåäè ñòàâÿò êîðîëåé íà øàõìàòíóþ äîñêó: ïåðâûé èãðîê �
áåëûõ êîðîëåé, âòîðîé èãðîê � ÷åðíûõ. Çàïðåùàåòñÿ ñòàâèòü ñâîåãî êîðîëÿ ïîä áîé
êîðîëÿ ïðîòèâíèêà. Ïðîèãðûâàåò òîò, êòî íå ìîæåò ñäåëàòü õîä. Êòî âûèãðàåò ïðè
ïðàâèëüíîé èãðå? (Ñ. Áåðëîâ)



ÑÀÍÊÒ-ÏÅÒÅÐÁÓÐÃÑÊÀß
ÎËÈÌÏÈÀÄÀ ØÊÎËÜÍÈÊÎÂ 2006 ãîäà ÏÎ ÌÀÒÅÌÀÒÈÊÅ

II òóð. 7 êëàññ.
1. Äèðåêòîð ïîðó÷èë Àëåêñàíäðó Âëàäèìèðîâè÷ó êóïèòü ê Íîâîìó ãîäó 1 òîðò,

3 áóòûëêè øàìïàíñêîãî è 20 õðóñòàëüíûõ ôóæåðîâ. Âìåñòî ýòîãî Àëåêñàíäð Âëàäè-
ìèðîâè÷ êóïèë ðîâíî íà òå æå äåíüãè 1 ôóæåð, 3 òîðòà è 20 áóòûëîê øàìïàíñêîãî.
Èçâåñòíî, ÷òî òîðò äåøåâëå áóòûëêè øàìïàíñêîãî. ×òî ñòîèò äîðîæå: áóòûëêà øàì-
ïàíñêîãî èëè ôóæåð? (À. Æåëåçíÿê)

2. Âàñÿ è Ïåòÿ íàïèñàëè íà 2006 êàðòî÷êàõ ÷èñëà îò 0 äî 2005, ïîñëå ÷åãî
ðàçäåëèëè êàðòî÷êè ìåæäó ñîáîé. Êàæäûé èç íèõ âûëîæèë ñâîè êàðòî÷êè â ðÿä è
ïîëó÷èë äëèííîå ÷èñëî. Äîêàæèòå, ÷òî äëèííûå ÷èñëà ó Âàñè è Ïåòè íå ñîâïàäàþò.

(Ô. Áàõàðåâ)
3. Ó êàæäîãî ìàðñèàíèíà òðè ðóêè è íåñêîëüêî àíòåíí. Êàæäûé ìàðñèàíèí âçÿë

çà ðóêè òðåõ äðóãèõ (òàê ÷òî âñå ðóêè îêàçàëèñü çàíÿòû). Îêàçàëîñü, ÷òî ó ëþáûõ
äâóõ èç ìàðñèàí, âçÿâøèõñÿ çà ðóêè, êîëè÷åñòâî àíòåíí îòëè÷àåòñÿ ðîâíî â 6 ðàç.
Ìîæåò ëè ñóììàðíîå êîëè÷åñòâî àíòåíí ó ìàðñèàí áûòü ðîâíî 2006? (Ô. Áàõàðåâ)

4. Âàñÿ íàïèñàë ÷èñëî, óâèäåë, ÷òî îíî äåëèòñÿ íà ñâîþ ïîñëåäíþþ öèôðó,
è ïîäåëèë íà íåå. Îêàçàëîñü, ÷òî ïîëó÷åííîå ÷èñëî òîæå äåëèòñÿ íà ñâîþ ïîñëåäíþþ
öèôðó, è Âàñÿ îïÿòü íà íåå ïîäåëèë è ò. ä. Ïîñëå 100 äåëåíèé Âàñÿ ïîëó÷èë 1, ïðè÷åì
äî ýòîãî âñå ðåçóëüòàòû äåëåíèé áûëè áîëüøå 1. Êàêîå ÷èñëî ó íåãî ìîãëî áûòü
âíà÷àëå? (Íàéäèòå âñå âîçìîæíûå îòâåòû è äîêàæèòå, ÷òî äðóãèõ íåò.)

(Î. Âàíþøèíà)
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

Îëèìïèàäà 2006 ãîäà. II òóð. 7 êëàññ. Âûâîäíàÿ àóäèòîðèÿ.
5. AL � áèññåêòðèñà óãëà A òðåóãîëüíèêà ABC (òî÷êà L ëåæèò íà ñòîðîíå BC).

Îêàçàëîñü, ÷òî AL = LB. Íà ëó÷å AL îòëîæåí îòðåçîê AK, ðàâíûé CL. Äîêàæèòå,
÷òî AK = CK.

6. Äàíà òàáëèöà, çàïîëíåííàÿ öèôðàìè 1, 2, 3, 4. Â íåé ïðîèçâîëüíûì îáðàçîì
ïåðåñòàâëÿþò ñòðîêè. Ïîòîì ïðîèçâîëüíûì îáðàçîì ïåðåñòàâëÿþò ñòîëáöû. È íà-
êîíåö, âñå öèôðû îáîçíà÷àþò áóêâàìè (ðàçíûå öèôðû � ðàçíûìè áóêâàìè). Ìîæåò
ëè ñ ïîìîùüþ òàêèõ îïåðàöèé èç ïåðâîé òàáëèöû ïîëó÷èòüñÿ âòîðàÿ? (Ñ. Äóæèí)
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7. Èãðîêè ïî î÷åðåäè ñòàâÿò êîðîëåé íà øàõìàòíóþ äîñêó: ïåðâûé èãðîê �
áåëûõ êîðîëåé, âòîðîé èãðîê � ÷åðíûõ. Çàïðåùàåòñÿ ñòàâèòü ñâîåãî êîðîëÿ ïîä áîé
êîðîëÿ ïðîòèâíèêà. Ïðîèãðûâàåò òîò, êòî íå ìîæåò ñäåëàòü õîä. Êòî âûèãðàåò ïðè
ïðàâèëüíîé èãðå? (Ñ. Áåðëîâ)



ÑÀÍÊÒ-ÏÅÒÅÐÁÓÐÃÑÊÀß
ÎËÈÌÏÈÀÄÀ ØÊÎËÜÍÈÊÎÂ 2006 ãîäà ÏÎ ÌÀÒÅÌÀÒÈÊÅ

II òóð. 8 êëàññ.

1. Â òðåóãîëüíèêå ABC óãîë A â äâà ðàçà áîëüøå óãëà B, AL � áèññåêòðèñà
óãëà A (òî÷êà L ëåæèò íà ñòîðîíå BC). Íà ëó÷å AL îòëîæåí îòðåçîê AK, ðàâíûé
CL. Äîêàæèòå, ÷òî AK = CK.

2. Â ðÿä âûïèñàíû 100 ïîëîæèòåëüíûõ ÷èñåë. Ïðè ýòîì âûïîëíÿåòñÿ òàêîå
ñâîéñòâî: åñëè ÷èñëà a, b, c ñòîÿò ïîäðÿä â ýòîì ðÿäó (èìåííî â òàêîì ïîðÿäêå), òî
b = 2ac

a+c
. Èçâåñòíî, ÷òî ïåðâîå ÷èñëî ðàâíî 1, à ïîñëåäíåå ðàâíî 2. Íàéäèòå âòîðîå

÷èñëî â ðÿäó. (Ê. Êîõàñü)
3. Íà äîñêå áûëî íàïèñàíî ÷èñëî 312. Êàæäóþ ìèíóòó ó íàïèñàííîãî íà äîñ-

êå ÷èñëà ïåðåìíîæàþò âñå öèôðû è ïîëó÷åííîå ïðîèçâåäåíèå ëèáî ïðèáàâëÿþò ê
÷èñëó, ëèáî âû÷èòàþò èç íåãî (à ðåçóëüòàò çàïèñûâàþò íà äîñêó âìåñòî èñõîäíîãî
÷èñëà). Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî 312 áîëüøå íèêîãäà íå ïîÿâèòñÿ íà äîñêå.

4. Äåä Ìîðîç ïîäàðèë êàæäîìó èç 102 äåòåé ïî 100 êîíôåò. Êîíôåòû áûâàþò
òðåõ âèäîâ: êðàñíûå, ñèíèå è çåëåíûå. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ äâîå, ÷üè íàáîðû
êîíôåò ëèáî ïîëíîñòüþ îäèíàêîâû, ëèáî ïîëíîñòüþ ðàçëè÷íû. (Äâà íàáîðà êîíôåò
ñ÷èòàþòñÿ ïîëíîñòüþ îäèíàêîâûìè, åñëè â íèõ ïîðîâíó êîíôåò êàæäîãî âèäà, è
ïîëíîñòüþ ðàçëè÷íûìè, åñëè íèêàêîãî âèäà êîíôåò â íèõ íå ïîðîâíó.)

(Î. Âàíþøèíà)
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

Îëèìïèàäà 2006 ãîäà. II òóð. 8 êëàññ. Âûâîäíàÿ àóäèòîðèÿ.
5. Â òðàïåöèè ABCD ñ îñíîâàíèÿìè AD è BC íà ñòîðîíå AB âçÿòà òàêàÿ òî÷êà

E, ÷òî AE
BE

= AD
BC

. Òî÷êà H � ïðîåêöèÿ D íà ïðÿìóþ CE. Äîêàæèòå, ÷òî AH = AD.
(À. Ñìèðíîâ)

6. Äâà èãðîêà ïî î÷åðåäè ñòàâÿò êîðîëåé íà øàõìàòíóþ äîñêó: ïåðâûé èãðîê �
áåëûõ êîðîëåé, âòîðîé èãðîê � ÷åðíûõ. Çàïðåùàåòñÿ ñòàâèòü ñâîåãî êîðîëÿ ïîä áîé
êîðîëÿ ïðîòèâíèêà. Ïðîèãðûâàåò òîò, êòî íå ìîæåò ñäåëàòü õîä. Êòî âûèãðàåò ïðè
ïðàâèëüíîé èãðå? (Ñ. Áåðëîâ)

7. Äîêàæèòå, ÷òî âñå íàòóðàëüíûå äåëèòåëè ÷èñëà 100 . . . 000 (35 íóëåé), âêëþ-
÷àÿ åäèíèöó è ñàìî ÷èñëî, ìîæíî ðàçáèòü íà äâå ãðóïïû, â êîòîðûõ îäèíàêîâû
êîëè÷åñòâà äåëèòåëåé è èõ ñóììû. (Î. Âàíþøèíà)


